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11. OSZTÁLY 
 

A feladatok kifejtősek. Egyenként 10-10 pontot érnek. A megoldásokat részletesen indokolni kell! 
 

1. Oldd meg a pozitív valós számok halmazán az alábbi egyenletet! 

ට2 + 2 ∙ √2 + 𝑥 = √𝑥 + 1
య

 

Új ismeretlen bevezetése: √2 + 𝑥 = 𝑦 1 pont 

Ekkor 𝑥 + 1 = 𝑦ଶ − 1 1 pont 

ඥ2 + 2 ∙ 𝑦 = ඥ𝑦ଶ − 1
య  1 pont 

8(1 + 𝑦)ଷ − (𝑦 + 1)ଶ(𝑦 − 1)ଶ = 0 1 pont 

𝑦ଵ = −1; 𝑦ଶ = 5 + 4√2; 𝑦ଷ = 5 − 4√2 2 pont 

Ez szám négyzetgyöke nem lehet negatív, így csak 𝑦ଶ ad megoldást 1 pont 

Ekkor 𝑥 = 55 + 40√2 1 pont 

Ellenőrzés 1 pont 

Válasz: 𝑥 = 55 + 40√2 1 pont 
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2. Oldd meg a pozitív valós számok halmazán az alábbi egyenletet!  

𝑠𝑖𝑛ଶ(4𝜋) + |5𝑥ଶ − 6| + 𝑡𝑔(3𝜋) = 𝑐𝑜𝑠ଶ(5𝜋) 

𝑠𝑖𝑛ଶ(4𝜋) = 0 1 pont 

𝑡𝑔(3𝜋) = 0 1 pont 

𝑐𝑜𝑠ଶ(5𝜋) = 1 1 pont 

|5𝑥ଶ − 6| = 1 1 pont 

ha 𝑥 < −ට
଺

ହ
 𝑣𝑎𝑔𝑦 𝑥 > ට

଺

ହ
 , 𝑎𝑘𝑘𝑜𝑟 𝑥 = ±ට

଻

ହ
 2 pont 

ha −ට
଺

ହ
≤ 𝑥 ≤ ට

଺

ହ
  , 𝑎𝑘𝑘𝑜𝑟 𝑥 = ±1 2 pont 

Mivel a pozitív valós számok halmazán keressük a megoldást, így 𝑥 ∈ ቊ1; ට
7

5
ቋ 1 pont 

Ellenőrzés. 1 pont 
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3. Add meg az m valós paraméter értékét, hogy az alábbi egyenletnek pontosan egy valós megoldása 

legyen! 

𝑥 − 2 = 1 −
2𝑚

𝑥 − 3
 

𝑥 ≠ 3 1 pont 

𝑥ଶ − 6𝑥 + 9 + 2𝑚 = 0 2 pont 

𝐷 = 0 1 pont 

𝐷 = −8𝑚 2 pont 

𝑚 = 0 1 pont 

Ekkor 𝑥 = 3, ami a kikötés miatt nem megoldás. 2 pont 

Válasz: nincs megoldás. 1 pont 

 

 


